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Bl Le equazioni lineari in due incognite

Per ogni equazione nelle incognite x e y verifica se le coppie di numen scritte a lato sono soluzioni.

g 2¢+6y—5=1 {0; 1), (1%} (%n_}_ [no; si; si]
1 — gy L : L L ——_

Bl 5y 1=—4-3x  (L0) (2:5) (2-5) [si: 1o s
=2 (0: 0), (1:2), (~6;—6). [si; nos i)

[T
TEST

M 1:ale seguenti coppie ordinate, solo una ésolu- [l La coppia ordinata (2; — 3) & soluzione di una

zione dell'equazione 3x — 4y = 1. Quale? *7 sola delle seguenti equazioni. Quale?
[a] (4:3) [e] (—5:—4) [a] 2x+3y=0 [c] y+3x+3=0
[8] (54) (o] (—4;—3) —x+2y=—4 [p] 2x+2y+2=0

COMPLETA  in modo che le coppie ordinate siano soluzioni dell’equazione data.
(1 1
o JEETORRE -5 (-l (Lh—5) k-2
ety+1=0; (LD, (L-=3) {—é; ). (- 57)
L=
- ] 1
Ix—dy=-—5; e 3 1), R i 1)
KW sx-oy=-5 [ g} @l (Lk5) @k

Scrivi le equazioni in due incognite che rappresentano | seguenti enunciati @ determina gualche coppia che ne
sia soluzione.

IEB Ducnumeri x e ysono tali che il maggiore supe-  [EEl] 11 doppio della somma delle eta di due bambini

*" ra di 3 il doppio del minore. Indica con x il *? supera di 6 il triplo dell'eta del piti giovane.
numero maggiore.
In un rettangolo, il quadruplo della base dimi-
m La somma dei perimetri di due quadrati diminui- * nuito del triplo dell'altezza & uguale al semiperi-
L=

ta di 10 ¢m & uguale al triplo del lato del primo, metro aumentato di 1 cm,

Bl | sistemi di due equazioni in due incognite

Verifica se la coppia scritta di fianco a ogni sistema é soluzione del sistema oppure no.

5.1'_3}"=J.2 B 3}"=.I+2 -
3; ' 5] i " 21 ]|

B[00 e o mRge
r x4+ 2y==1 o . x+y=2a ! :
L’M‘—E‘:r':? (3= 2). vl {ﬁr+3ﬂ}':6u3 (0; 2a).

ASSOCIA a2 ogni sistema la relativa coppia soluzione.

x+3y=~1 x—y=2 3x+2y=-2
a. G 3 . (0 — ) 3. (3;
. {x—y=7 . [x+2y=ll ‘ [—5x+y=—l {0 ) = ) B34l

2—6y=—1 _ [x—6y=—3  [2x—6y=1 11 Lo i 3
4 [ y 4 L(-35%) 2 (-3-%) 3 (33)

0 - 4x+9y =35 ax+9y=1 ° |4x+9y=-5



I La riduzione di un sistema lineare in forma normale

Ea Riduciamo in forma normale il seguente sistema lineare.
—5=7Ty
My —2x)+10x—3=—2

Dobbiamo scrivere le due equazioni nella forma ax + Iy = ¢, in cui compaiono le due incognite a primo
membro e il termine noto a secondo membro.

Eseguiamo i calcoli.
x—Fy=>5 2x—7y=5
dy—8x+10x=3—2 2e+dy =1

Fra i seguenti sistemi linearl, indica quelli scritti in forma normale e riduci poi gli altri alla stessa forma.

Ix=y=3=10 y=2x+1 Bx+3y=06 Xx==y+3
b. c d
= x=yp+1 bx—p=—1 —Ix+Ty=-12 y=1-2Ix
x=y=0 bx—p=4 . dx=y-+1 y=2x=2
=0 Ix+3y—1=10 Ty +7x=-5 "3 =-2y+6 1 =4x+2y

28 | Risolviamo il seguente sistema con il metodo di sostituzione.
y—5=—Ix—6+y
2x—1)=31—2y)+19

Riduciamao il sistema in forma normale.

2+ —y=—6+5 2x+y=—1 2+ yp=—1 24y =—1
2x—2=3-6y+19 2%+ 6y =22+2 2x + 6y = 24 x+3p=12

Ricaviamo y dalla prima equazione, perché ha il coefficiente uguale a 1, quindi il calcolo & pit semplice.

y=—1—-12x
x+3y=12

Sostituiamo ['espressione a y nella seconda equazione.

y=—1-12x
x4+3—-1-2x)=12

Risolviamo la seconda equazione.
{y=—l—2x {y=—1—2.x y=-—1l-—-2x
x—3—-6x=12 —5x=15 x=—3
Sostituiamo il valore di x nella prima equazione.

{}“=—1—2{—3J {}“= 5
x=—3 x=—3

La soluzione del sisterna & (—3; 5).

Risolvi con il metodo di sostituzione | seguenti sistemi.

o J (CRI --  ro (%:9)
> [ix Fa &3l P [(3:-3)
o R lgn ol B (3:-2)
- [ AR T R



Bl 11 metodo del confronto BS) I veors .52

VERO O FALS0?
[ 1=
a. Per risolvere un sistema con il metodo del confronto si ricava la stessa incognita da tutte

le equazioni, [v] [F]
b. Si pud applicare il metodo del confronto solo quando le incognite hanno coefficiente
unitario, [v] [F]
¢. Quando si applica il metodo del confronto & sempre indifferente ricavare 'incognita x
olay. [v] [F]
y= 3—2x
Ttest [l sistema 5.1.‘4— g & stato ottenuto da wno selo dei seguenti sistemi. Quale?
1] y = #
x+dy+3=0 2+ dy—3=0 = x+dy+3=0
(& Sx—Ty+9=10 [e] Sx—=Tp—-9=10 €] Sx+Ty+9=10
Zed+dp+3=0 Ze—dp+3=0
{5x—?y—9=0 @{5x+?y—9=0

73 | Risolviamo con il metodo del confronto il seguente sistema, dopo aver stabilito se &
determinato, impossibile o indeterminato.
Iy—2x+1=10
Iau+ 1)+ 11 = 2(5 - 6))

Riduciamo il sistema in forma normale,
=2x+3y=-1 —2x+3p==1
3x+34+11=10-12y 3x+ 12y =—4

Ricaviamo: _TE # % . quindi il sistema & determinato, ’

Risolvi con il metodo del confronto | seguenti sistemi, dopo aver stabilito se ognuno di essi & determinato,
impossibile o indeterminato.
3x—y=—1
35 [0 4]
e

$— )

3y+24+(y—-2)2+4y=4x+y"+4|
|

Xty =3 (22 3x+2y=1
- x+4yl=4 l\' L) m 5(x—)’)ll+(-\:+y)]+5y2=5x2—6
0 y =+7(x— 1) ~ B 5(y—x)=1 limpossibile]
76 | Pl 1 2(8-2x)—y—(y+1y=3(y-x)-y'-1
78 - (—1;557) =2x)=y—=(y t=3(y—x)—y—
ol iy S liﬂ —24+4(4—y)=x—-24+2y
1 indeterminato]
FrE4y=3 :
’ 1 5 [(3;1)] m —Sx—4[x—y+(y—2)y+2)|=—4*+11
eC —x+7)'=-'2— i 3(3x—2}1—2)+_~(1—3:(x_3)(x+3)+6
—3x+6y= [(1._ 1)
{3:1 6;{44 indeterminato) {3 3,|
: (x=2yF—(x—yF—y(3y—2x)=x+y—2
o (2x—1)(y+3)+5r+1=2x(y+4)+x Bl {2x-y x+2y x-—y —0
ot |I2x+17 =7y — [E T

EEl wrornoanol  Nel complesso

i MATEMATICA INTORNO A NOI
© della Statua della Libertd, I'altez- 1 ciclisti Due amici ciclisti parcor-
za del basamento supera di 1 m rono, a velocita costanti diverse,

una pista circolare di 330 metri. Se
partono insieme dallo stesso punto
€ pedalano nello stesso verso, si
incontrano ogni 7 minuti @ mezzo;
se viaggiano In versi opposti, si in-
crociano ogni 18 secondi. ..

I'altezza della sola statua, mentre
Iintera struttura € pit bassa di
48 mrispetto al triplo dell’altezza
del basamento.

Quanto ¢ alta la sola statua?

[] Problema e risoluzione.

[46 m




E 1 metodo di riduzione

EEl  r=st In uno solo dei seguenti sistemi & stato
*" applicato correttamente il metodo di riduzione.
Quale?

x—3%= 2x— By =
E[ x+2y——2 (<] |Ix+ 2}*——?
—5y= 3 =l = 7
2x+y=—13 x—y=48
{x—y= 6 EI|Jr+y 2
X = 3 2x =f

_}] |I- Teoria a p. 528

SPIEGA PERCHE

Se si applica il metodo di riduzione al sistema
[ 1]

Xx—3y+4=10
I +3y—7=0
quale sistema equivalente si ottiene?
. Ix—y=12
E dato il sistema {2:: Fap=—1

Scrivi l'equazione che si ottiene addizionando le
due equazioni. La coppia soluzione del sistema
verifica anche tale equazione?

89 | Risolviamo i seguenti sistemi, gid ridotti in forma normale, con il metodo di riduzione.

—2x+3y=1 2x—3y=5
dx=5y==-1 Sx+2y=3
a. Poiché —= d # E,ﬂsmtcmaédmrmmam

Eliminiamo x, moltiplicando i termini della
prima equazione per 2 e sommando membro

a membro,

2 —dx+b6y= 2

N +dx =5y ==1
y=1

Sostituendo y = 1 in una delle due equazioni,

per esempio la prima, si ha:
=2x+431=1--2x=1-3-—
—2x=—2-x=1.

Il sistermna ha come solurione la coppia (1;1).

b. Poiché % =2 _TS il sistema & determinato,

Eliminiamo y moltiplicando i termini della
prima equazione per 2 e quelli della seconda
per 3 e sommando membro a membro.

@ dx — &y = 10
@ |15x+6y= 9
19x =19

x =1

Sostituiamo x = 1 nella seconda equazione:
5 1+2y=3-+2y=-2—-y=-1.

La soluzione del sistema & (1; — 1).

Risolvi i seguenti sistemi con (il metodo di rniduziong, dopo aver stabilito, per ciascuno, se & determinato,

impossibile o indeterminato.

x—=y=4
= r+3Iy=48

Ix+ Ty =

4x—2y=-3

on | |
{)r 6 3x 2500
{
a |

2x—y=1 |I
Tx—y=1 !

x=dy+1
4x—16y=13

|impossibile]

. o ']

Wix—1)+7y—
6+ Ty =9

{
[ x—y)=2-x
I

fx+1ljix—1)=x(l-x)+1

2(3x— 2y)—4x = 2(x — 6p)
P = (=)

L) [ ] L]
- (=] [ =]

1—2p%(x—

x+yft+a+(x+y=1)=2x+2{+ " +2xy}+y+1

= (=it )+ 1

L] 3 |

(x+2F—1=x"—5y

[impossibile]

lindeterminato)

4



Riepilogo: Metodi di risoluzione
Risolvi i seguenti sistemi lineari, utilizzando per ciascuno il metodo che ritieni piu cpportunco.

x+3y=1
¥x—2)+7=—10+p(1+y)+{x—yHx+y)

[(1oy —3)
w0

{5—x+{x—3y]u[x+l}+y2+xy:{x_}r]3+x_2y+m [(0; — 5)]

.0 5+y=0
l1;x 5 3 3,9 ,_ ¥
53 et gl g) g =5 o
_x_Y_5 Wi = 12)
372712
LX_L[}._L} 4x—1 y—1 _ 2¢—5
30720 3 i1 2 2 3
{L{x_ y=2_3, [(25%) 3y—2 y—2x _ 8x+3 (—233))
2ENTITT 1 PR
1 1 _ 2 1 5
siEty=y=30-x0+g 5, Hx=y)=y—7 s
5(y—x+2)=5y+3 = |4(x+zy)=F-2
1 1,8 1 5 .3 _1 4
T{x-”j:?(T_”_? ||'_ || 142 TS _2{x_f.} || 11 |
- 2x=%{9—5_}-'} : - 2 _x+_}-'+%}=y+l e
] 1., 9 1 4
glatl)=5x+3y 3 [x+12y)=y+ 2 _—
L ~F=%0-x) L TS S (53
Y727 % 5%y =5(3
1. 2x—1 1
?{31—3}’}_ 3 _H+T{ﬁ-__}"—_"_r} ‘. |_
12.:—3_1—3}*_15}'—]_'_1 |._— .|
7 2 2 ]
AZy—)=—75x :
|x+3y—1 1 |2 “|
;T =2(3x-y)
[ N
=7y 23}3 (4.2
1 (5]
o |glryi=g o3
y_2,.1
147 (s +y) -t 5 =55y L
*0 I_E_yz_i :
15 5
= 32y —2)+ 33—y — 6+ 2y =503x—1)—2p+ L +{3x—1}{2y— 1} |m_ 3 ||
e =3+ (Bx+ay =3P+ 1+3(x—y)—y=3x(3x—2) +4(2y - 1)(2y + 3x - 2)
2 1 ¥
R 100 2 [P 3
[ 2_& — V3
A T
3 , D WP
2Jc'—y+{_ar—}:']r—4.1(_:."— +xt bty _
13, o ¢ 1Ly _ 1.1 [impossibile]
st (yo ) =g



HE Problemi numerici in due incognite

EERl In un numero di due cifre la differenza trala EER] In un numero di due cifre la cifra delle decine &
*" (ifra delle decine e quella delle unita & 4. Divi- *? doppia di quella delle uniti. Scambiando le due
dendo la cifra delle decine aumentata di 3 per la cifre si ottiene un nuovoe numero che & minore

cifra delle unita, si ottiene per quoziente 4 ¢ del primao di 36, Determina il numero di parten-

resto 1. Trova il numero. [62] za. (suesemmenTo Se x & la cifra delle decine e y

quella delle unita, il numero & 10 x4+ p.) (54
Determina due numeri naturali, sapendo che la

loro somma divisa per la loro differenza da per 2538

[ &)
1 Dietermina una frazione, sapendo che il deno-
quoziente 3 e resto 4 e che la somma di - del *" minatore & il doppio del numeratore aumentato

maggiore e di % del minore vale 7, 18; 10] di 1 ¢ che, diminuendo di 1 il numeratore ¢
aumentando di 1 il denominatore, si ottiene la
5 Sommando ai % della somma di due numeri i frazione ; . | IJ' |

i della loro differenza, si ottiene 37. Sapendo
3 , , . EE 1Inun numero di due cifre la somma delle cifre
che sommando i 7 del minore al maggiore si **  &11. Dividendo il numero per la cifra delle deci-
ne, si ottiene per quoziente 14 e resto 1. Trova il
MUIMETo, 29]

ottiene 26, determina | due numeri naturali.

[7: 23]

EER] 1l rapporto tra la differenza di due numeri e la
O EE] Trova due numeri sapendo che dividendo il

o, 1 ) _
somma aumentata di 6 & 3 Aggiungendo 3 al L doppio del maggiore per il minore si ottiene per

numero minore ¢ togliendo 6 al maggiore, si quoziente 2 ¢ resto 10 ¢ aumentando il maggiore

ottiene lo stesso risultato, Determina i due di 11 si ottiene il doppio del minore, 16; 21]
numeri. [&; 15]

. . . , Efll Determina due numeri naturali sapendo che,
Due numeri naturali sono rispettivamente pro- T

dividendo il primo per il secondo, si ottiene 3
per quoziente e 1 per resto e che il primo dimi-
nuita di 1 & 3 volte il secondo. (suseermenTo Se

- dividiamo a per b con quoziente g e resto r, otte-
due numeri il cui rapporto & . Trova i due niamo a = bg + r.)

numeri. 33: 55| [indeterminatal

-

porzionali ai numeri 3 e 5 secondo uno stesso
fattore di proporzionalita. Aggiungendo 2 al
minore e togliendo 5 al maggiore, si ottengono

Problemi mToRNo ANOI

Un automobilista percorre 615 km in due gior-
ni. Sapendo che il tragitto del primo giornoe é
doppio di quello del secondo giorno, trova
quanti kim ha percorso ogni giorno,

[410 km; 205 km]

Il proprietario di un ristorante
ha comperato 300 bottiglie di
vino e 50 di liquore, spendendo
€450,00, Ora compera 600 botti-
glie della stessa qualita di vino e
120 bottiglie diliquore, spenden-
do € 960,00, Trova il costo di una
bottiglia di vino ¢ il costo di una
bottiglia di liquore. £1; €3]

*0 ®0

Una scatola contiene forchette a 2 € a 3 punte.
Sapendo che le forchette in totale sono 22 e che
le punte in totale sono 54, caleola quante sono le

T

forchette a 2 punte e quante gquelle a 3. [12; 10]

L e

Carlo e Laura possiedono due somme di denaro.
Possiedo € 30,00. Con questo denaro acquisto " Complessivamente  potrebbero  acquistare 6

ESERCIZI

alcune magliette da € 6,50 ciascuna e alcuni cal-
zini da € 3,50 al paio. Sapendo che il numero di
magliette coincide col numero di paia di calzini,
calcola quante sono. [3]

confezioni di caramelle da € 0,35 ciascuna. Se
Carlo regala € (0,20 a Laura, giungono ad avere
la stessa somma di denaro. Quanto possiede
Carlo e quanto Laura? [€ 1,25; € 0,85]



@ Caleola la lunghesza di due segmenti, sapendo Caleola area di un rombo, sapendo che il rap-

che la loro somma & 19 m e la loro differenza é porto tra le diagonali & % ¢ che la differenza fra

3 m. [12 m; 7 m] la maggiore e il doppio della minore vale la meta

. . della minore. wleterminato|
EEXl In un rettangolo il perimetro & 80 cm. La base lindeterminato]

*" supera l'altezza di 10 cm. Trova le dimensioni  PEE Calcola le lunghezze delle basi di un trapezio,
del rettangolo. 25em; 15 em]| - sapendo che I'area & 32 cmt?, lalterzaé 4 cme la
differenza delle basi & 4 cm. [10 cm; & cm]

Calcola l'area e il perimetro di un rettangolo, \ . o
. Calcola I'area di un trapezio isoscele, sapendo

sapendo che le due dimensioni sono tali che la
loro somma & 10 cm e che, aggiungendo 1 cm
alla minore e togliendo 1 cm dalla maggiorr:. si
ottiene un quadrato. [24 cm?; 20 cm|

** the le basi differiscono di 6 m, che la base mag-

glore & uguale al doppio della minore diminuito
di 3 m e che il lato obliquo & 5 m. 18 m?|

Calcola i raggi di due circonferenze concentri-

g ER ] La diagonale maggio- ** the, sapendo che la loro differenza & 4 cm e che

** re di un rombo supera di 2 cm il triplo della il raggio minore & la meta di quello maggiore
minore, Determina la misura delle diagonali, aumentata di 1 em. [6 cm: 10 cm]
sapendo che, diminuendo la diagonale mag- . .

g Calcola la lungh della d ale d et-
giore di 2 cm e aumentando la minore della ! — unpnezsa Cea clagora’e ¢ un T

tangolo, sapendo che il perimetro & 14 m e che

A H 2
stessa lunghezza, 'area aumenta di 16 cm, Paltezza supera la base di 1 m. 5 ml

Calcola le lunghezze dei lati di un parallelo- Calcola M'ampiezza dei due angoli acuti di un
B P P &
gramma, sapendo che il perimetro vale 34k e triangolo rettangolo, sapendo che la somma del
che il maggiore & uguale al doppio del minore minore e dei % del maggiore vale i % del
pil 2k [12k; 5Kk] , S
IMinore, 0% 207
EE] Calcola I'area di un triangolo isoscele, sapendo 202
che il perimetro ¢ léa e che il doppio del T
lato obliquo & uguale alla base aumentata dei

Determing le ampiezze di due angoli supple-
mentari, sapendo che essi diventano congruenti
sottraendo 20° al maggiore e sommando 207 al

suot 12a7] minore. (110°; 70°)

In un trapezio rettangolo, la differenza tra le @ Calcola Parea di un rettangolo, sapendo che il

. . .8
basi vale 12k, La base maggiore ¢ uguale agli < perimetro & 26 cm e che, se si tolgono 2 cm alla
dimensione maggiore e si aggiungono 3 cm alla
dimensione minore, quest’ultima diventa supe-
riore di 4 cm rispetto all"altra, [42 cm?]

0

della base minore. Sapendo che altezza & 5k,
calcola area e perimetro. [ 13047 Tok |

EEX] Calcola il perimetro di un rombo, sapendo che

L =]

le sue diagonali differiscono di 2a e che la loro @ Caleola le I"_nghezz? del It di an rEt?ang_D]G‘
sapendo che il maggiore supera di 4 cm il mino-

semisomma & il doppio della minore diminuito ) i )
re ¢ che, aumentando di 2 em il maggiore ¢

di 5a. 20a)
o diminuendo di 1 cm il minore, l'area diminuisce
di 2 em?, |& cm; 4 cm|

INTORNO ANGI  In una cittd si & costruita una aivola quadrata tenuta a prato
con al centro una fontana, anch’essa quadrata, disposta come in figura.
Per i contorni, sia interno sia esterno, sono stati usati 176 m di bordo in mar-
ma. Per il contorno esterno perd sono serviti 112 m in pit che per il contorno
interno. Quanto é grande aiuola? Quanti m’ sono rimasti per il prato?

|'..'-f‘,"r- m®; 1232 |'|'.'|




x+y-1
Bm o o=y
x—y=2(1-2z)
x+yp+z=3 B
[].‘.x y+z=2 [(15151)]
dx+2y—z=5 176
x+y—3z=1
[x+y+4z— [(—17; 28, —2)]
x+2y=41 1
xty—z=6
[m 3 30— 3]
x+z=10 "
x=yp==1=z
B8 x=2+3z (57 1]
[15]
2x—y=3
[ 13-3y
=7
|3r=2+1 (51;2)
o |2+ 4y +z=16
vt I;EZzzz
[ Jx-3y=2:-6 (—12- )]
[15) Z-}'+2J.’__i
k) -2
Hx—w)+3z+2)=24
I sx—y=z+3 [(1; = 2 4)]
* lay+ax)yra=2z
Jz—x)=yp+3(x—3)
EEE 2(x+y)-3=: [(4: 0; 5]
" lsx—4(y+z+1)=—4
Ax—2p+z)=5x+1
Ix—dy=1—dz [(—1; 2; 3)]
* s-sx+ 2y =2ytz)+2
x+2y+3z=1
@ Ix+dy+bz=3 |I_'.:—_.;:'|
I0x+5y—3z=—4
Jx+yp+z=3
[ {6x—2y+z=1 |(35151)]
e+ dytaz=7
x—y+z=10
B 4x—5py+2:=-2 || Ly l'-|
= lex43y-22=3
Jx—y=10—-22
dz—y =17 —6x |.;J_— )
- X—2z=—5-12y

x+3y—z=10
x—yt+tz=1 [(1; 1]
Ju42y+dz=-3
y=x+2
x—z=4 [impossibile]
y=z—1
x=z+3
y=x lindeterminato]
y—z=3
x+z—-1=0
[y+%+[=0 [(=1=22)
Ix=—=z
3x=2y=1
Ixdy—3z=12 limpossibile]
dx=6z—2y+1
26—1 _ y—2z _z-3
3 2 3
-y 1-z -7z
L4 2 i - 1
¥=2 _ z4+2x
L3 - 2
Ty _ 22—l
2 3
_ + +
IEE ‘ﬁx 3__? 42= hJ 3
kL ] z )
2x—3y _ 3z-1
z -3
[(Ax+2y+t4z=12
-2
193 [ R e b
LI 2 3
xtytz 1 _
. tz7Y
[x—z 11 +12x _ 25
2 YT iV}
194 IR ERE NP
0 3 2
2x+y+z=%

3(x+z)—2y—4)=-5

x=3y=4{4+z)-3
z+3=2y—-x

1 3
Fsxt+F5z=yp=1
L 3 =7
3x—z)=x+y
r%{x+}r]=z—1

2 ty= %x+1

1%{z—xj=%(y+ 1+1

r—%1.‘:»c+y}+2fz+1]|=%

[impossibile]

[imdet. ]|

[0 1 09]

-1 —3:-|

bad| Lk
o




Problemi in tre incognite

) IS Tre numeri natural

[ T

sono tali che la differenza tra il primo e la se-
misomma degli altri due & uguale a 5, il primo

supera di 11 % del terzo e la differenza trala

somma dei primi due e il doppio del terzo e 2,
Trowva i tre numeri.

I're numeri naturali hanno somma 78. 1l primo
diviso per il secondo da quoziente 3 e resto 11,
diviso per il terzo da quoziente 2 e resto 9. Trova
i tre numeri. 147: 12: 19]
Tre numeri naturali sono tali che il secondo é la
somma degli altri due aumentata di 7. La diffe-
renza tra il secondo e il primo é tre volte la meta
del terzo, mentre la differenza tra il terzo e il

del secondo. Trovaitre

[5: 26; 14]

doppio del primo &i %
Humeri.

Due lati di un triangolo stanno tra loro come 3
staa 4, il terzo lato & pari alla loro somma dimi-
nuita di 2 cm, mentre il perimetro & 26 cm. Tro-
va i tre lati del triangolo,

[&cm; 8 cm; 12 cm)

Inun triangolo ABC, un terzo dell'ampiezza del-
langolo A supera di 5" l'ampiezza dell’angolo
B. Dr:tcrmirw le ampiczzx: dei tre angoli, sapen-
doche Cei5 dl B. [105%; 307 45°]

In un trapezio isoscele, la base maggiore & infe-
riore di 1 cm al doppio della base minore, che &

i % del lato obliquo. Sapendo che il perimetro

€ 16 cm, determina le lunghezze dei lati.
[4 em {lato obliquo); 3 cm (base minore);

5 cm (hase maggiore] |

Due triangoli isosceli hanno egual base. Il peri-
metro del primo & 19 em, quello del secondo
11 cmy; inoltre, la differenza tra uno dei lati con-
gruenti e la base del primo triangolo & pari alla
misura di uno dei lati congruenti del secondo
diminuito di 1 cm. Determina le lunghezze dei
lati dei due triangoli.

T om; 7 oms 3 cm

.

Eurekal  Rapporti & rapporti La somma di
tre numeri 1: 70. Se il rapporto tra il primo e il

secondo & T e il rapporto tra il secondo e il ter-

Lo . .
e o, allora il secondo numero é:

[#] 12. [e] 20.
16. [o] 24.

[USA Indiana University of Pennsylvania Anneal
High School Mathematics Competition, 1999)

[E] nessuno dei precedenti.

Due numeri, tre cifre Due numeri naturali di
due cifre hanno la stessa cifra delle unita. Divi-
dendo il primo numero per la somma delle cifre
delle decine dei due numeri si ha come quozien-
te 2 e come resto 2, mentre dividendo il secondo
numero per 2 si ottiene il primo numero con le
cifre scambiate. Infine, la differenza tra la cifra
delle decine del secondo numero e quella del
primo & 3. Trova i due numeri. 12; 42]

In un triangolo un angolo & doppio di un altro
ed & 57 in meno del terzo. Determina le ampiez-
ze degli angoli del triangolo.

In un trapezio isoscele che ha il perimetro ugua-
le a 128 ¢m, il rapporto tra la base maggiore ¢ la

. , 9 .
base minore ¢ —. Trova l'area del trapezio

sapendn che i % del lato obliquo superano di

19cmi 5 della base minore, [780 cm?)

La somma delle diagonali di un rombo & pari
alla lunghezza del perimetro di un quadrato; la
diagonale minore ha la lunghezza del lato del
quadrato aumentata di 1 cm, mentrela diagonale
maggiore ¢ lunga quanto la somma della diago-
nale minore e del lato del quadrato.

Determina la lunghezza delle due diagonali del
rombo e del lato del quadrato.

|5 ¢z 3 om; 2 cm]

Tre angoli hanno come somma l'angolo giro.
Un quarto di uno ¢ pari a un terzo di un altro e
aun mezzo del terzo. Determina le ampiezze dei
tre angoli.

1208
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VERIFICA DELLE COMPETENZE ALLENAMENTO

Sistemi di due equazioni in due incognite

Risolvi i seguenti sistemi interi con i metodi pio opportuni.

+ — 2y
3 r3= 222 o
L5 2(4y — 5x) [(-15-3)
o 27 o
9
i+y+4=0
ER (3x+y  2y-x 2 (—2:00]
. 5 75 7w
x+y  y+7 1
}'—Et _2’:4_}'10 i \4 :I|
15 —
RIS B
1 _ ytl
(8 | I (—1.—
s 1=y I J
© |5t -m-3=0

il"||"::~\..\'i|‘:i||."|

[x+:++iy+ 1f =y

e Hx+2y)=2
Sistemi di tre equazioni in tre incognite
Risolvi | seguenti sistemi interi.

Zx+y=z—-12

Ix+y—z+5=10 (=3 -4

—x+y+1=10

[I5)

RISOLVERE PROEBLEMI

Problemi numerici

EEl Determina due numeri, sapendo che la somma
*" tra il minore diminuito di 4 e il maggiore dimi-
nuitodi 1 & 24 ¢, inoltre, che la loro somma & pari

al doppio del minore aumentato di 5. [12:17]

Determina due numeri, sapendo che la loro
[ s}

differenza & 1 e che, se si aggiungono ai % del

maggiore i 2 del minore, si ottiene 5. [(5; 4}

Problemi geometrici

EX} 10 un rettangolo il perimetro & 34 cm e il doppio
*% della base supera I'altezza di 10 ¢m. Determina
l'area del rettangolo. [72 em?]

L=

In un rombo la diagonale maggiore supera la
2 della

maggiore e % della minore & di 30 cm. Deter-

minare di 6 cm, inoltre la somma tra i

mina le diagonali del rombo. 36 cm; 42 cm]

La base di un 1ettaﬂgulu el del suo perime-

[ 1s]
tro, mentre i ? della base supemnﬂ didcmi ;

dell'altezza. Determina la lunghezza dei lati del
rettangolo, [42 cm; 14 cm)|

X—y Yrs
m| 9
— Sx—3y  9y—5x
T |y re=— )
sx=y=13=10
KN jx-1 y+3 0 (2-3)
Ix—3y ¥y 5
(12 | 2 _lr;,?_a || .,|
el I D St S & 3t -
3 T3 YTy
2x-3y-3 _ 3

{Sx—Z}r—ﬁ]l—T=z ||-::

%U—x}—{x—lfz{l—x}uﬂ} '
1 1

(x=3)x+3)

(y=2Wy+3)+5=p(y-3)+ ltx—y}+$

indeterminato

—x{x+ 2+ 6y =1

x—y+2iz=6
m 4x+2y+2:=0 (1: =31
- xtytz=—1

m Un numero naturale di tre cifre é tale che il triplo
della somma delle sue cifre & uguale alla differen-
za tra il numero stesso e quello che si ottiene
scambiando tra loro la cifra delle decine e quella
delle unitiy; la differenza fra la cifra delle decine
e quella delle unita ¢ il doppio della cifra delle
centinaia e la somma delle cifre delle unita e del-
le centinaia & 5, Determina il numerao, [273]

Il perimetro di un rettangolo supera di 2 mm
quello di un quadrato, che a sua volta supera di
7 mm il semiperimetro del rettangolo. Sapen-
do che il rapporto tra il doppio del lato del qua-
drato e 'altezza del rettangolo ¢ uguale a 1,6,
calcola area del quadrato e quella del rettan-
golo,

=]

[ 16 mm*; 20 mm?|

In un rombo la differenza tra i ; della diago-

*" nale minore e la meta della diagonale maggiore
¢ 7 cm. La dlffcnnza tra i g della diagonale
maggiore ¢ i 5 3 della diagonale minore & uguale

alla differenza delle diagonali. Calcola 'area del

rombao. 1050 cm]
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Mettiti alla prova ...tempo 1 h scolastica...due File ... ®
Fila A

1) In un allevamento di polli e conigli si contano 1424 teste e 3600 zampe.
Quanti sono i polli e quanti i conigli?

2) Tre fratelli hanno in tutto 1818 euro. Andrea ha il triplo dei soldi che ha
Nicola, che, a sua volta, ha il doppio dei soldi che ha Francesco. Quanti soldi
ha ciascuno dei tre fratelli?

3) Trova il punto d’intersezione tra le due rette r:y = x + % es:y=—-x+ %

Verifica la soluzione sul piano cartesiano.

4) Risolvi il seguente sistema di due equazioni a due incognite, specificando
l'insieme soluzione.

4x +3y =0
56 = -6y -9
Inventa poi un problema che venga risolto con questo sistema.

5) Risolvi il seguente sistema, specificando l'insieme soluzione.

x—y=1

X Yy _

;t3=2
FilaB

1) In un allevamento di polli e conigli si contano 1604 teste e 4228 zampe.
Quanti sono i polli e quanti i conigli?

2) Tre fratelli hanno in tutto 2639 euro. Andrea ha il doppio dei soldi che ha
Nicola, che, a sua volta, ha il quadruplo dei soldi che ha Francesco. Quanti
soldi ha ciascuno dei tre fratelli?

3) Trova il punto d’intersezione tra le due rette r:y = x + % es:y=—x +§

Verifica la soluzione sul piano cartesiano.
4) Risolvi il seguente sistema, specificando l'insieme soluzione.
4x +2y =0
5x + 6y = —15
Inventa poi un problema che venga risolto con questo sistema.
5) Risolvi il seguente sistema, specificando l'insieme soluzione.

x—y=—4

XLV
3+5 4

11



Gleichsetzungsverfahren - Textaufgaben

Lose beide Textaufgaben mit Hilfe des Gleichsetzungsverfahrens!

1)

2)

3)

4)

5)

6)

7)

8)

9)

Flir 4 gleich teure Pizzen (x) und zwei gleich teure Tiramisu (y) zahlt Frau
Maier insgesamt 57 €. Eine Pizza ist um 6 € teurer als ein Tiramisu. Wie viel €
kostet eine Pizza und wie viel € kRostet ein Tiramisu? [11,50; 5,50 ]

Herr und Frau Miiller gehen mit ihren 3 Kindern ins Kino und zahlen fiir den
Eintritt insgesamt 48,20 Euro.

Die Kinderkarte (y) ist um 5,60 Euro billiger als die Erwachsenenkarte (y).
Wie viel € kostet eine Kinderkarte und wie viel € kostet eine
Erwachsenenkarte? [13;7,4]
Ein Bauer besitzt Hasen und Huhner, zusammen haben sie 22 Beine. Wie viele
Hasen und wie viele Huihner konnten dem Bauer gehoren? Stelle eine
Gleichung mit zwei Variablen auf und gib alle moglichen ganzzahligen
Losungen an.

Addiert man zu einer Zahl das Doppelte einer zweiten, so erhdlt man 142.
Wenn man von der zweiten Zahl das Funffache der ersten Zahl subtrahiert,
erhdlt man 5.

Die fur eine Klassenfahrt vorgesehene Jugendherberge hat laut
Herbergsverzeichnis insgesamt 18 Zimmer und 76 Betten. Die Zimmer sind
Drei- und Flinfbettzimmer. Fur die Zimmerverteilung muss der Fahrtleiter die
Anzahlt der Drei- bzw. Funfbettzimmer kennen.

In 16 Jahren wird ein Vater doppelt so alt sein wie sein Sohn. Zusammen sind
heute beide 40. Wie alt ist jeder? Stelle eine Gleichung auf .

Ermittle die Gleichungen der beiden Geraden,
lies die Koordinaten des Schnittpunkts ab
und bestimme sie anschliefend exakt durch
Rechnung.

Lose folgende Aufgabe, indem Du ein
Gleichungssystem mit 2 Unbekannten aufstellst: Die
Summe zweier Zahlen betragt 197, ihre Differenz 59. Wie heif8en die beiden

Zahlen y
8+
Stelle die linearen Gleichungen von(1) und (2) auf, Al
berechne den Schnittpunkt der beiden Graphen und it
mache eine Probe. 71
4 2 2 4
-2
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